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Module Analyse 2 (Finale) Durée : 1h30m
Baréme Exercice : 1
@ Soit la fonction f(x) = v1+ = — /1 —=.
1.5 (a) Alors, le développement de ¥/1 + a au V' (0) a l'ordre 2 est :
1 1
V1 4+ x = 1—|—§a:—§w2—i—o(a:2).
1.5 (b) Le développement de +/1 — z au V' (0) & l'ordre 2 est :
1 1
Vi—xz=1- 3%~ gmz + o(x?).
@ Donc, en on déduit
3 1 1, 2 1 1, 2
1.5 fle)=vVi+ez—V1i—a= (1+§m—§w + o(x ))—(l—iw—gm + o(x*))
5 1
0.5 = x4+ —x%+ o(m2).
6 72
5 n 1, + of 2)
. flx) o gE TR TOE) 5 1 5
1.5+0.5 @il_r)% . _:}:lgtl) = —;1%(6+5m+0(m))—8.
Baréme Exercice : 2
Soit l'intégrale I = /(1 — 3x)e**dx.
@ On integre I par parties
u(z) =1— 3z u'(x) = -3
1 Posons = 1 dongc, on a :
v'(z) = e*® v(x) = §e2m,
1 3 1 3
1 I= —(1—3w)62w+—/ezwda} = (1—-3x)e®* + —e?* + ¢
2 2 2 4
o 15 9
0.5 Cest a dire, I = 5(5 —3x)e ™ +¢, c€R.
(23 F est une primitive de f sur R = Vz € R: F'(z) = f(), clest & dire :
1 Ve € R: [(ax + b)e®* +¢]' = (1 — 3z)e?® = Va € R: (2ax + a + 2b)e®® = (1 — 3x)e}®
Par comparaison les deux membres, on aura
-3
2a = —3 a = —
1 Posons, = 12 5
a+2b=1 b=-(1—a)=-.
+ 2( ) 4
0.5

1
Alors, I = /f(a:)d:z: =F(z)+c= 2(2 —3z)e** 4 ¢, c € R.
2

@ J = /|1—3:c|ezmdzc.

0

On étudie le signe de (1 — 3z), car, V& € R: €** > 0, donc, on a :
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1
T —0o0 — +oo
3
1—3x + 0 -
0.5
1
3 2
0.5 Donc, J = /(1 — 3z)e**dx — /(1 — 3x)e**dx
0 1
1 3 2
1.5 3 1.5
0.5 = [( — 3z)e?® P {( — 3z)e?®| .
22 o (22 1
. 7, 32 5
0.5 Dou, J = —e* 4+ —e3 — —.
4 2 4

Baréme Exercice : 3

Soit I'équation différentielle : y’ —y = x?e*, = € R. (1)
@ On résoudre 'équation homogene : ¥y’ — y = 0. Alors, on a
1 y'—y:O:>/CZy:/da::>ln|y|::1:—|—c=>|y|:e£”""C
1 =y = ke®, k = £e® € R.
@ On cherche une solution particuliere ¢, par la méthode de variation de la constante.
0.5 Posons y, = k(x)e®, on a donc y; = Kk'(z)e® + k(x)e”.
1 yz')—yp:mzewc)k’(az):m2¢>k(w):/az2dm=:1)’:133+d, d € R.
0.5 | Dou,y,= (;w3 +d)e®, d € R.
0.5 @ La solution générale est : ya = yu + yp. Alors, on a
1 szkew—i—(;w3—|—d)em=(;az3—|—)\)em, A=k+deR.

1
0.5 |y(0)=2=AX=2. Do, y= (§m3 + 2)e”.
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