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Baréme Exercice : 1
{13 Soit la fonction f(x) = Argth(x) & €] —1,1][.
) 1 .
1.5 (a) Alors, le développement de au V(0) a lordre 3 est :
1—=x
1
— = 1—|—w+:1;2—|-w3—|-o(:n3).
1—=x
1.5 (b) Le développement de T au V(0) a lordre 3 est :
x
= l—ac—l—a:2—a:3—|—o z3).
e (=)
@ Donc, on en déduit
1 1 1 2 3 3 2 3 3
1.5 = X :<1+:13—|—zc + z° 4 o(x ))x(l—az+w —x° 4+ o(zx ))
1—x2 11—z 14+=x
0.5 =14+z22+ o(:v3).
, 1
(33 Comme Va €] — 1,1[: Argth/(z) = 122 et Argth(0) = 0. Alors, par
1.5 intégration on a : /A'rgth'(t)dt = / I dt = /(1 + 12+ o(t?))dt
0 0 _1 0
0.5 Clest a dire, Argth(z) = = + ga:?’ + o(z?).
Baréme Exercice : 2
Soit I'intégrale I = /e_w sin 2xdx.
@ On integre I par parties deux fois, donc, on pose,
u(x) = sin 2z u'(z) = 2cos2zx
0.5 = alors, on trouve :
v'(z) =" v(z) = -7,
0.5 I = —e *sin2x + 2 / e *cos2xdx
w(x) = cos 2z w'(x) = —2sin 2z
10.5 Posons aussi I1 = /e_w cos 2xdx, et =
Z(x) = e ® z(x) = —e ",
0.5 Donc, on obtient :Iy = —e™* cos2x — 2 / e ¥ sin2xdx
Par conséquent, on a , I = —e  *sin2x — 2e " cos2x — 4 / e *sin2xdz
0.5 Donc, 5I = 5 / e ?sin2xdr = —e  *sin2x — 2e” " cos 2z
. -1 . .
0.5 Dou, I = e *(sin2x 4 2cos2zx), c € R.
(23 F est une primitive de f sur R = Vz € R: F'(z) = f(), doncon a :
1 Vr € R: [(Acos2x + psin2z)e™™ + ¢ = e *sin 2z




Université de M’sila & Faculté : Maths-informatique

1°" Année Socle Commun Correction d'examen | Année scolaire : 2021/2022

Module Analyse 2 (Remplacement) Durée : 1h30m

= Ve € R: ((2u — A) cos2x 4+ (—2X\ — p) sin2z)e™* = e ¥ sin 2z.

Par comparaison les deux membres, on aura

—1
2u—A =0 n=—
1 = _52
22 —pu=1 A= —.
n 5 .
0.5 On obtient donc, I = /f(a:)da: =F(x)+c= —3(2 cos2x +sin2x)e™® +¢, c € R.
4 1 I
1 @ J = /e_a’ sin 2xdx = {— g(2c052zc—|—sin2:c)e_f‘C .
0
0
05 |Dot J= 1+ —£+2
. = — 4 )
ol =€ 5
Baréme Exercice : 3
Soit I'équation différentielle : y’ — vy - _7 x €] —1,+00[. (1)
' z+1 x2+1 ’ '
@ On résoudre 1’équation homogene : y’ — _?T_ 1 = 0. Alors, on a
T
Y dy dx
1 F— :0:>/—=/ = In =In(x+1 Inc, c>0
Yy T+ 1 Y T+ 1 lyl (z+1)+ )
1 =>y=k(z+1), k=xceR.
@ On cherche une solution particuliere ¢, par la méthode de variation de la constante.
0.5 Posons yp, = k(x)(x + 1), on a donc y]’g =k(x)(xz+ 1)+ k(x).
Yp T , T —1 z+1
1.5 I = = k'(x) = et
Yp xr+1 x241 (@) (x+1)(x24+1) 2(a:+1)+2(sc2—|—1)
= k(z) —1 1 d+1/a:—|—1d 1](—|—1)—|—1/ 2x d
= — _ — = ——1n _
¥ 2 :B—I—lw 2 :132-|—1CC 2 ¥ 4 :132-|—1aj
1 1
— d d, d € R.
+2/m2+1 T + €
: 1 1 9 1
0.5 ie, yp = (x+ 1)[—5 In(x+1) + 1 In(z*+1) + 2 arctanx + d], d € R.
@ La solution générale est : yg = yu + Yp. Alors, on a
1 1, 1
0.5 yag = (¢ + 1)[—§1n(a:+ 1) + Zln(m +1)+ Earctana:-l—)\], A=k+deR.
05 |y(0)=4=x=1.
\ 1 1, 1
0.5 Dot y = (xz+ 1)[—5 In(x+1) + " In(z*+1) + 2 arctan x + 1].
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