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Exercice 01 :

Soient E un ensemble et R une relation dé�nie dans E.
Les proposition suivantes sont vraies ou fausses. (Corrigez la proposition fausse)

1. R est une relation binaire si elle est ré�exive, transitive, symétrique et anti-symétrique.

2. R est une relation d'équivalence si elle est ré�exive et transitive.

3. R est une relation d'ordre si elle est ré�exive, symétrique et anti-symétrique.

Exercice 02 :

Dans C on dé�nit la relation R par :

∀z, z′ ∈ C; zRz′ ⇔ |z| = |z′| .

1. Montrer que R est une relation d'équivalence.

2. Déterminer la classe d'équivalence de ż tel que, z = 2.

3. Déterminer l'ensemble quotient C/R .

Exercice 03 :

1. Dire si les trois relations suivantes sont ré�exives, symétriques, anti-symétriques, transi-
tives :

(a) ∀x, y ∈ R, xRy ⇐⇒ x = −y.
(b) ∀x, y ∈ R, xRy ⇐⇒ cos2 x + sin2 y = 1.

(c) ∀A,B ∈ P(E), ARB ⇐⇒ A ⊂ B.

2. Que peut-on conclure de ces relations ?.

3. Si (b) une relation d'équivalence. Trouver la classe d'équivalence de x = π
2
.

4. Déterminer l'ensemble quotient R/R

Exercice 04 :

Soit la relation R dé�nie sur ] 1,+∞ [ par :

xRy ⇔ x

1 + x2
≥ y

1 + y2
.

1. Montrer que R est une relation d'ordre.

2. Est-ce-que R est une relation d'ordre total.
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Exercice 05 :(Devoir à la maison)
Montrer que la relation suivante sur N est une relation d'ordre :

∀p, q ∈ N, pRq ⇔ ∃k ∈ N∗, q = pk.

Exercice 06 : (Devoir à la maison)
Soit Ω l'ensemble des nombres premiers strictement supérieurs à 2. On considère la relation R
entre deux éléments de Ω dé�nie par :

∀p, q ∈ Ω, pRq ⇐⇒ p + q

2
∈ Ω.

1. La relation est-elle ré�exive, symétrique et transitive ?

2. Que peut-on conclure ?
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