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Exercice N°1 :on veut calculer le volume d'un solide qui s'éléve sur le domaine D du plan Oxy
délimité par la droite d'équation y = 2x et la parabole y = x* et couverte par la paraboloide
— A2 2
z=x"+y
Solution :

I = ff(xz +y3)dxdy ... oo e ... (0.5p1)
D
On calcule d’abord les points d’intersections des courbes qui délimitent 1’aire D :
{y = 2x R { x=0=2>y=0=(0,0).........c..c... ... (0.5pt)
y=x2""lx=2=2y=4=>24) . co e ce e .... (0. 5ptt)

le domaine D peut étre écrit par :

avecD = {(x,y) € R* /0<x <2,x* <y < 2%), }ererrrrrrren. .(0.5pt)

1= !J-(xz + y2) dxdy

243 sot
630 e (3PY)
. Xn
EXCI"CICB N°2 Calculer le rayon de convergence R et la somme la série entiére z— . Etudier la série
= (N+1)(n+3)
enx = +R eten x = —R.
Solution :
T RT 1 (n+2)(n+4)\ _
R =lim,_ = Tlll_r)rc}o ((n+1)(n+3) X n ) =1l (0. 5pt)

Donc le rayon de convergence de cette série est R = 1 (et I'intervalle de convergence est x € |—1, +1][.

Alors il existe un intervalle I ¢ ]-1,+1[ telleque : ..................(0.5pt)
Vx€l: ! N =S(x)
RV D@+ Y
n=0

On peut écrire :

1 1<1 1
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— 1 n _— 1 1 n 1 n
St = Z(n+1)(n+3)x _5<;(n+1)x _nZO(n+3)X >
n=0

1 -1 1 n+1l | _ ,— 1 n+
S(x)=§ X (nzo(n_l_l)x ) x 3(;(n+3)x 3) e reevereen e e e (1PE)

Etona:
1 1 2
zax” =—In|1—x| .......(0.5pt) et ZEX" =—x—x°—In|1—x|.......(0.5pt)
nz1 nz3

Alors on trouve

S(x) = %(x‘l(— In|1 - x|) — x73(—x — x? — In|1 — x|))

1 1 1 1 1
vVx €1:5(x) =5 (;—;)lnll—xl +P+; X#F0 i e (1pt)
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