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I-الدوال ذات متغيرين I
   

   

  
   

   

5تعريف دالة ذات متغيرين

6الشتقاق الجزئي من الرتبة الولى لدالة ذات متغيرين

8الشتقاق الجزئي من الرتبة الثانية لدالة ذات متغيرين

9التكاملت المضاعفة لدالة ذات متغيرين

10واجب منزلي و تمارين
   

  
   

   
   

   
   
   

  
تعتبر الدوال متعددة المتغيرات اداة مهمة في فهم وتحليل الظواهر القتصادية. تسستخدم هذه الدوال لوصف

العلقات بين متغيرات متعددة في القتصاد.
   
   

تعريف دالة ذات متغيرين آ. 
  

   
   

UفUيUرUعUت :
ℝ) من x,yهي كل دالة تنطلق من متغيرين اثنين ا  و تكتب منℝ ا او جزء منه) نحو عدد حقيقي من 2

الشكل

 من مجموعة العداد الحقيقيةf هي مجموعة تعريف مجالي انطلق الدالة مجموعة تعريف الدالة
ℝ ا مجموعة المنطلقات) يرمز له بf. 
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امثلة 
   

   
   

   
   

   

الشتقاق الجزئي من الرتبة الولى لدالة ذات متغيرين ب. 
  

المشتقات الجزئية من الرتبة الولى لدالة ذات متغيرين
 المشتقة الجزئية للدالةf رUUبة للمتغيUUبالنس x ةUUة للدالUUتقة العتياديUUي المشUUه : f بة لUUبالنس x

fx أو  ثابت و تكتب yباعتبار أن 

 المشتقة الجزئية للدالةf(x,y)بالنسبة للمتغير y هي المشتقة العتيادية للدالة : fبالنسبة ل 

y باعتبار أن x أو  ثابت و تكتب fy

الدوال ذات متغيرين
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UلUاUثUم :
   

فرنسية
   
   

   

الشتقاق الجزئي من الرتبة الثانية لدالة ذات متغيرين پ. 
  

المشتقات الجزئية من الرتبة الثانية لدالة ذات متغيرين

 فإن هي نفسها دوال ويمكن اشتقاقها جزئيا مرة اخرى ونرمز لها لها مشتقات جزئية fإذا كانت 
ب:

  
   

   

UلUاUثUم :

x2+xy2

2x+y2fx

2fxx

2xyfy

2xfyy

الدوال ذات متغيرين
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2yfxy

2yfyx

   
   

التكاملت المضاعفة لدالة ذات متغيرين ت. 
  

 من الشكلD على مجال تعريفها y و x ذات متغيرين fيكتب التكامل المضاعف لدالة 

 او 
  

   
   

UلUاUثUامثلة : م
 احسب التكامل المضاعف التي :مثال

   

I=∬Ω
x2+ y dxdy ,

Ω={ ( x , y)∈ℝ
2 ∕ 0≤ x≤1 et 0≤ y≤1− x } .

   

الحل :
   

I=∬Ω
x2+ y dxdy ,

I=∫0

1
(∫0

1−x
x2+ y dy)dx ,

I=∫0

1 [ yx2+ y
2

2 ]
0

1−x

dx ,

I=∫0

1
(1−x) x2+

(1−x)2

2
dx ,

I=[ x
3

3
−
x4

4
−

(1− x)3

6 ]
0

1

,

I=
−1
12
.

   
   

   
   

   

الدوال ذات متغيرين
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واجب منزلي و تمارين ث. 
  

واجب منزلي و تمارين
 صفحة حول الدوال ذات متغيرين وتطبيقاتها في الميادين القتصادية ،و2واجب منزلي قم ببحث ل یتعدى 
يسلم في حصة العمال الموجهة

 دوال ذات متغيرين معرفة بf, g, h تمرين
   

   
   

   
   

   

الدوال ذات متغيرين
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