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Exercice 1 : (06 Pts)

1. Ecrire le développement limité & I'ordre 2 au voisinage de zéro de la fonction f définie par :

1
In(1+4x) — tanx + §sin2x

fz) =

sin?
2. En déduire la valeur de la limite suivante :

1
In(1+z) —tanz + = sin®x
lim 2
-2
20 322 sin®

Exercice 1 : (07 Pts)

On consideére

us

K= / cos2md I:/S
0

— Calculer K, I+ JetI—J.
— En déduire [ et J.

i

e~ cos®(z)dr, J:/ e~ * sin®(z)dx,
0

Exercice 1 : (07 Pts)

1. Résoudre I'équation différentielle
—y +y=a

2. Détrminer toutes les fonctions z : R —]0,+o00[ qui sont dérivables, solutions de 1’équation
différentielle
-1 =0
1
et telles que z(0) = 3

- On poura faire le changement de variable y = z71.



Corrigé de 'examen ANLO2

Exercice 1
1) Le développement limité & 1'ordre 2 de la fonction f

2 3 4 3 3
In(l+z)=x— SR + zte(r); tan =z + = + te(x); sing =2 — z + ze(x)
2 3 4 3 6
1,
In(l1+2z)—tanz + 5 sin‘z
sin’ x
1 2 3 4 3
In(1+ ) —tanz + = sin?z = (v — LA + 2te(x)) — (z + = + zte(2))
2 2 3 4 3
1 3 5
5 - % +o'e(a))? = — 5o’ + a'e(a)
et
sin®z = (1 + ze(x))? = 2 + 2%e()
Donc 1
ln(1+x)—tanx+§sin2x 5oy
flz) = S’ =37 + 2%€¢(x)
2)
1
In(1+ ) —tanz + ssin’z
: 2
lim —5 =—, FlI
z—0 3x?sin® x 0

Au voisinage de zéro, on a

1
ln(l—l—x)—tanx—i—gsian 1 5 5

. T L9 9 2 __ 2
i) 32sinl z =l ot Hatd@) = —54

Exercice 2

1 us g 1 = g
K=—- {e’h sin 295} 54 /8 e sin2xdr = ——e T + /8 e % gin 2xdx
2 0 0 2 0

2v2

s 1 T fus
/8e’2xsin2x:—f[e’QxCOSZx}S —/8e’2x0032xda:
0 2 0 0
Dou K = 1
ou =1
[—i—J:/gez“”dx:l[l—qu
0 2 0
1
[—J=K=-
4
Donc 5 1 11
I=g-3¢% J=g—1¢"

Exercice 3



1. Résoudre sans second membre :

d
—y’+y=0<:>yy:dx

alors la solution homogéne yy = Ce®, la solution particuliére est de la forme yp = ax? +
bx + ¢ = yp = 2ax + b. On remplace dans I’équation complete et par identification, on a
yp = o2 + 22 + 2, par conséquent la solution générale

y=Ce” + 2° 4 2z + 2.

2. On a
2+ z=1%% e 4+ 2 =22 équation de Bernoulli,

2

en multipliant cette dérniere équation par z~= on trouve

272 + 27 =12,

par le changement de variable y = 2=t alors ¢y = —2'272

—y +y=2a% clest I'équation 1

D’ou

1
—Ce" 4224+ 20+2= 2=
Y e’ +x° + 2x + Z Cor - 22 125 42
1 2
Donc les solutions z vérifient z(0) = 3 C = §e*%
1

z=—
e’ s + a2 42+ 2



