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Exercice 01 (05 points):
On lance un dé équilibré avec une pièce de monnaie en une seule fois.
(1) Décrire l�ensemble fondamental de cette expérience.
(2) Calculer le cardinal de cet ensemble fondamental.
(3) Exprimer puis calculer la probabilité des événements suivants:
A = fObtenir Face avec un nombre paireg : B = f Obtenir Pileg :
C = fObtenir un nombre impaireg :

Exercice 02 (05 points):
Soient U1; U2 deux urnes telles que:
L�urne U1 contient: 6 boules blanches et 4 boules noires.
L�urne U2 contient: 7 boules blanches et 2 boules noires.
Tout d�abord on lance un dé. Si le nombre apparu est �6�on choisie l�urne U1 sinon on choisie

l�urne U2: On tire ensuite une boule de l�urne choisie.
(1) Quelle est la probabilité de choisir l�urne U1:
(2) Supposons qu�on fait le tirage dans l�urne U2, quelle est la probabilité d�obtenir une boule
blanche.
(3) Quelle est la probabilité de tirer une boule blanche.
(4) Supposons que la boule tirée est banlche, quelle est la probabilité d�être tirée de l�urne U1.
Exercice 03 (06 points):
Une urne U contient: 8 boules blanches et 2 boules noires.
I) On tire une boule avec remise 100 fois. Soit X la variable aléatoire qui compte le nombre de

fois d�apparition une boule blanche.
1. Quelle est la loi de X ?
2. Calculer E[X].
3. Quelle est la probabilité d�obtenir 25 fois une boule blanche.
II) Maintenant, on tire une boule avec remise jusqu�à l�obtention d�une boule blanche. Soit X

la variable aléatoire dé�nit comme étant " le nombre de tirages pour obtenir une boule blanche
pour la première fois�.
1. Quelle est la loi de X ?
2. Calculer E[X].
3. Quelle est la probabilité d�obtenir une boule blanche dans le 25i�eme tirage.

Exercice 04 (04 points):
On considère une variable aléatoire X de densité

f (x) =

�
e�ax si x � 0
0 sinon

avec a > 0

(1) Calculer la constante a.
(2) Déterminer E [X].
(3) Déterminer la probabilité P[�1 � X � 1] et P[X � 2]:
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يت انذيًقشاطيت انشؼبيت  انجًٕٓسيتانجضائش
 20/20/0202يٕو:                                                                                                          جايؼت انًغيهت

ياضياث ٔالاػلاو الآني  كهيت انش
ياضياث  قغى انش

 الايتحاٌ انُٓائي في يقياط الاحتًالاث

يٍ ا  .في آٌ ٔاحذ قطؼت َقذيتٔ ُشدانصْش حجش َشيي : ٔللأانتًش
بت انؼشٕائيت  .1  .أكتب انًجًٕػت الأعاعيت نٓزة انتجش
 .ْزِ انًجًٕػت ػذد  ػُاصشيا ْٕ  .2
 : حى أحغب إحتًال تحقق كم ٔاحذ يُٓا تػبش ػٍ الأحذاث انتاني .3

A :'' ّظٕٓس انٕج(Face) يغ ػذد صٔجي ''   /B :'' انظٓش  ظٕٓس(Pile)''   /C :''فشديػذد  ظٕٓس'' 
 

يٍ   :حيج    ،   انٕػاءاٌ نيكٍ  :انخاَيانتًش
 كشاث عٕداء. 4كشاث بيضاء ٔ  6: ػهىيحٕي      انٕػاء
 كشاث عٕداء. 2كشاث بيضاء ٔ  7: ػهىيحٕي     انٕػاء

غحب كشة ببؼذ رنك حى َقٕو .    انٕػاءٔإلا فإَُا َختاس     انٕػاءَختاس ،  ''6'' ْٕ ْشاظانُشد. إرا كاٌ انشقى انصْش َشيي حجش 
 .انًختاس انٕػاءيٍ 

 .   انًختاس ْٕانٕػاء ٌ ٕأٌ يكيا ْٕ احتًال  .1
 بيضاء. تبٕغحتكٌٕ انكشة انًأٌ يا ْٕ احتًال  .2
بت  كشةان، يا ْٕ احتًال أٌ تكٌٕ    اختشَاشض أَُا نُف .3  .بيضاءانًغحٕ
بت  .4 بت يٍ انٕػاء ، فًا ْٕ احتًال أٌ تبيضاءنُفتشض أٌ انكشة انًغحٕ  .  كٌٕ يغحٕ

 

يٍ   كشاث عٕداء. 2كشاث بيضاء ٔ  8: ٔػاء يحٕي ػهى :انخانجانتًش
     I) َنُفتشض أٌ (سجاعإعحب ب) يشة 100 انٕػاءحى َشجؼٓا إنى  قٕو بغحب كشة .X  انًتغيش انؼشٕائي انزي يحغب ْٕ
 كشة بيضاء.س ٕظٓيشاث ػذد 
 ؟X احتًال . يا ْٕ قا1ٌَٕ     
ياضي . احغب2       [ ]  الأيم انش
 .يشة 25. يا ْٕ احتًال انحصٕل ػهى كشة بيضاء 3     
     II)  ، ٌَؼشف كشة بيضاء.إنى غايت انحصٕل ػهى  ٓا إنى انٕػاءؼشجحى َغحب كشة َالآ X  ػذد   ًؼشف بـانانًتغيش انؼشٕائي"

باث نهحصٕل ػهى كشة بيضاء لأٔل يشة".  انغحٕ
 ؟X احتًال يا ْٕ قإٌَ. 1     
ياضي . احغب2       [ ]  الأيم انش
يٍ.( 25)في انغحب  بيضاء. يا ْٕ احتًال انحصٕل ػهى كشة 3       انخايظ ٔانؼشش

 

يٍ   Xَؼتبش دانت انكخافت انًشفقت نهًتغيش انؼشٕائي  :انشابغانتًش
  ( )  {

              
                  

 يٕجب تًايا aحيج   
  حغب قيًت أ .1
ياضي احغب .2  [ ]  الأيم انش
 [   ] ٔكزا  [      ] أحغب  .3
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Exercice 01 (05 points):
(1) L�ensemble fondamental


 = fF1; F2; F3; F4; F5; F6; P1; P2; P3; P4; P5; P6g :

(2) Card (
) = 12.
(3) A = fF2; F4; F6g =) P (A) = 3

12
= 1

4
:

B = fP1; P2; P3; P4; P5; P6g =) P (A) = 6
12
= 1

2
:

C = fF1; F3; F5; P1; P3; P5g =) P (A) = 6
12
= 1

2
:

Exercice 02 (05 points):
Tout d�abord on pose
U1 : �l�urne U1 est choisie�
U2 : �l�urne U2 est choisie�
A : �On tire une boule blanche�

(1) On a

P (U1) =
1

6
:

(2) La probabilité demandée est

P (A=U2) =
7

9
:

(3) En utilisant la formule de probabilité totale

P (A) = P (A=U1)P (U1) + P (A=U2)P (U2)

=
6

10
� 1
6
+
7

9
� 5
6
=
101

135
:

(4) En utilisant la formule de bayes

P (U1=A) =
P (A=U1)P (U1)

P (A=U1)P (U1) + P (A=U2)P (U2)

=
1
10
101
135

=
101

1350
:

Exercice 03 (06 points):
I) 1. La variable aléatoire X suit la loi Binomiale

X ,! B

�
100;

8

10

�
:

1



2. On a
E[X] = 100� 8

10
= 80:

3. On a

P (X = 25) = C25100

�
8

10

�25�
2

10

�100�25
:

II) 1. La variable aléatoire X suit la loi Géométrique

X ,! G

�
8

10

�
:

2. On a
E[X] =

1
8
10

=
10

8
:

3. On a

P (X = 25) =
8

10
�
�
2

10

�25�1
:

Exercice 04 (04 points):

(1) Nous avons
Z
R

f (x) dx = 1 c�est à dire

+1Z
0

e�axdx = 1

) �1
a
e�ax j+10 =

1

a
= 1

) a = 1:

(2) On a

E [X] =

Z
R

xf (x) dx =

+1Z
0

xe�xdx = 1:

(3) La probabilité

P[�1 � X � 1] =
1Z

�1

f (x) dx

=

1Z
0

e�xdx = 1� 1
e

et

P[X � 2] = 1� P[X � 2]

= 1�
2Z

�1

e�xdx

= 1�
2Z
0

e�xdx =
1

e2
:

2


