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À rendre le jour de l’examen final

** On utilisera les notations du cours

Exercice 1. Dans R, tracer la fonction

ϕa,b(x) =

{
0 si x /∈]a, b[,
exp 1

2
{ 1
x−b −

1
x−a} si x ∈]a, b[,

dans le cas : b = −a = 1.

Exercice 2. Dans R. (a) En appliquant la formule de Leibniz à la fonction xpϕ(x) où
ϕ ∈ D et p ∈ N, démontrer que

dq

dxq
(xpϕ(x))|x=0

=

{
0 si p > q,
Cp

q p!ϕ
(q−p)(0) si p ≤ q.

(b) En déduire l’expression exacte de la distribution T = xpδ(q).

Exercice 3. Dans R. Soit Tn = 1
2n
|x| 1n−1. (a) Démontrer que Tn ∈ D′.

(b) Démontrer que Tn converge vers δ.
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